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Площади треугольника, четырёхугольника, 

круга и его частей

Площадь треугольника

ha

b

a

chhc

hhb

S ah bh cha bbh cah
1

2

1

2

1

2

ba

c

S ab b acab
1

2

1

2

1

2
s i sinγ αbc

2
sbc i β

b

a

c
Ôîðìóëà Ãåðîíà:

S p p p pp( )p ap ( )p bb ( )p cp ,

ãäå p
a b c= +b

2

èëè 

S
1

4
( )a b c+a c ( )a b c− +b ( )a b c− b ( )a b c−b

O

r

RRR

Íàõîæäåíèå ïëîùàäè ÷åðåç ðàäèó-
ñû âïèñàííîé è îïèñàííîé îêðóæ-
íîñòåé: r èr R.

S � p �r, ãäå p
a b c= +b

2
.

S
a b c

r=
+b

2
,  ãäå r — ðàäèóñ âïè-

ñàííîé îêðóæíîñòè.

S
abc

R
�

4
 èëè S R2 sin sin ,α βsin γ

ãäå R — ðàäèóñ îïèñàííîé îêðóæ-
íîñòè



2155.5. Измерение геометрических величинр р

a

a

a

Ïëîùàäü ðàâíîñòîðîííåãî òðåóãîëü-
íèêà:

S
a�

2 3

4

b

a
c

hc

α

α

Ïëîùàäü ïðÿìîóãîëüíîãî òðåóãîëü-
íèêà:

S ab
1

2

S chc
1

2

S acac
1

2

1

2
s α βbc

1

2
sbc in

Ñëåäñòâèå: h
ab
cc �

Äîïîëíèòåëüíûå ôîðìóëû äëÿ ïëîùàäè òðåóãîëüíèêà

×åðåç ìåäèàíû òðåóãîëüíèêà m
1
, m

2
, m

3
:

S
1

3 1 2 3 1 2 3 1 2 3 1 2 3( )m m m+m + m1 2m+ 3 ( )m m m− + +m1m 2 3m+ ( )m m− +m1 2mm 3 ( )m m m+ −m1m 2 3m

mm1 mm3

m22

×åðåç âûñîòû òðåóãîëüíèêà h
1
, h

2
, h

3
:

S
h h h h h h h h h h

+= +⎛
⎝⎝⎝

⎞
⎠⎟
⎞⎞
⎠⎠

− + +⎛
⎝⎜
⎛⎛
⎝⎝

⎞
⎠⎟
⎞⎞
⎠⎠

− +⎛
⎝⎜
⎛⎛
⎝⎝

⎞
⎠⎟
⎞⎞
⎠⎠

+1 1 1 1⎞ ⎛ 1 1 1 1 1 1⎞

1 2h 3 1h⎠ ⎝ 2 3h 1 2hh 1hh3 ⎠
1 111

2 3h h22 3

−⎛
⎝⎜
⎛⎛
⎝⎝

⎞
⎠⎟
⎞⎞
⎠⎠

h2

hh3

hh1

Îêîí÷àíèå òàáëèöû



216 Раздел 5. Геометрияр

óãîëüíèêà 
ìåòîäîì ïëîùàäåé

ha

a

c
b

Ìåòîä ïëîùàäåé çàêëþ÷àåòñÿ â íàõî-
æäåíèè ïëîùàäè ðàçëè÷íûìè ñïîñîáà-
ìè, äàëåå èç ýòîãî ðàâåíñòâà íàõîäÿò
ðàçëè÷íûå ýëåìåíòû òðåóãîëüíèêà, íà-
ïðèìåð âûñîòó

S aha
1

2
 èëè 

S p p p pp( )p ap ( )p bb ( )p cp ,  ãäå p
a b c= +b

2
� h

S
aa � 2

Площадь четырёхугольника

d1

ϕ
d2

Ïëîùàäü ëþáîãî âûïóêëîãî ÷å-
òûð¸õóãîëüíèêà ðàâíà ïîëîâèíå 
ïðîèçâåäåíèÿ äèàãîíàëåé íà ñèíóñ
óãëà ìåæäó íèìè:

S d d
1

2 1 2dd d sin α

ha
b

a

hb

a

b

d1

ϕ
d2

Ïëîùàäü
ïàðàëëåëîãðàììà
S � aha � ahb

S � ab sin�

S d d
1

2 1 2dd d sin φ



2175.5. Измерение геометрических величинр р

ϕ
d

a

b

d
a

a

Ïëîùàäü
ïðÿìîóãîëüíèêà 
è êâàäðàòà
S

ïð
� ab

S dïðS
1

2
2 sin φ

S
êâ

� a2

S
d

êâ �
2

2

h

a

a

a
α

d1

d2

Ïëîùàäü ðîìáà
S

ð
� ah

S
ð
� a2 sin�

S d dðSS
1

2 1 2dd d

h

a

A

B C

D

N

MM
h

Ïëîùàäü òðàïåöèè

S
a b

hòð = ⋅
2

èëè 
S

òð
� m �h,

ãäå m
a b=

2
— ñðåä-

íÿÿ ëèíèÿ òðàïåöèè.
S

òð
� CD �MN,

CD — áîêîâàÿ ñòîðîíà;
MN — ïåðïåíäèêóëÿð, 
ïðîâåä¸ííûé èç ñåðå-
äèíû äðóãîé áîêîâîé 
ñòîðîíû íà CD

Â ðàâíîáîêîé òðàïåöèè ñ âçàèìíî ïåðïåíäèêóëÿðíûìè 
äèàãîíàëÿìè ïëîùàäü ðàâíà êâàäðàòó âûñîòû:

S
òð

� h2

Îêîí÷àíèå òàáëèöû



218 Раздел 5. Геометрияр

Площадь круга и его частей 
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Комбинации тел

Комбинации многогранников

Ìíîãîãðàííèê íàçûâàåòñÿ âïèñàííûì âî âòîðîé ìíîãî-
ãðàííèê, åñëè âåðøèíû ïåðâîãî ëåæàò íà ïîâåðõíîñòè
(ð¸áðàõ, ãðàíÿõ) âòîðîãî. Âòîðîé ìíîãîãðàííèê íàçûâàåò-
ñÿ îïèñàííûì îêîëî ïåðâîãî

Комбинации тел вращения 
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ñ îñíîâàíèåì öèëèíäðà,
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íà âòîðîì îñíîâàíèè öè-
ëèíäðà.
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âàíèÿ ëåæèò íà áîêîâîé
ïîâåðõíîñòè êîíóñà.
Ïðè ýòîì êîíóñ íàçûâàåò-
ñÿ îïèñàííûì îêîëî öè-
ëèíäðà.

HêHH

hö

Rê

r ö

Îñåâîå ñå÷åíèå, ñâîéñòâà
R
r

H
H h

êRR

örr
ê

ê öhH
= ,

H
ê
 è h

ö
— âûñîòû êîíóñà 

è öèëèíäðà;
R

ê
 è r

ö
— ðàäèóñû êîíóñà 

è öèëèíäðà


