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Êóá — ïðÿìîóãîëüíûé ïàðàëëåëåïèïåä, 
ó êîòîðîãî âñå ð¸áðà ðàâíû.
Ñâîéñòâî
Âñå áîêîâûå ãðàíè — êâàäðàòû.
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Пирамида

A

CC

D

X
B

S Ïèðàìèäîé íàçûâàåòñÿ ìíîãîãðàííèê, 
êîòîðûé ñîñòîèò èç ïëîñêîãî ìíîãî-
óãîëüíèêà (îñíîâàíèÿ ïèðàìèäû), òî÷-
êè, íå ëåæàùåé â ïëîñêîñòè îñíîâàíèÿ 
(âåðøèíû ïèðàìèäû), è âñåõ îòðåçêîâ,
ñîåäèíÿþùèõ âåðøèíó ïèðàìèäû ñ âåð-
øèíàìè îñíîâàíèÿ

ABCD — îñíîâàíèå ïèðàìèäû;
S — âåðøèíà ïèðàìèäû;
SA, SB, SC, SD — áîêîâûå ð¸áðà;
.ASB.. , .BSC, .CSD, .ASD.. — áîêîâûå ãðàíè
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Âûñîòà ïèðàìèäû — ïåðïåíäèêóëÿð, 
îïóùåííûé èç âåðøèíû ïèðàìèäû íà 
ïëîñêîñòü îñíîâàíèÿ.
SO — âûñîòà ïèðàìèäû;
SO � H (SO 0 (ABCD(( )).
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1915.3. Многогранникир

Правильная пирамида

Ïèðàìèäà íàçûâàåòñÿ ïðàâèëüíîé, åñëè å¸ îñíîâàíèåì 
ÿâëÿåòñÿ ïðàâèëüíûé ìíîãîóãîëüíèê, à îñíîâàíèå âûñîòû
ñîâïàäàåò ñ öåíòðîì ýòîãî ìíîãîóãîëüíèêà

Íåêîòîðûå âèäû ïðàâèëüíûõ ïèðàìèä
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Òðåóãîëüíàÿ
.ABC.. — ïðàâèëüíûé; 
O — òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ ìåäèàí
(âûñîò è áèññåêòðèñ), öåíòð âïèñàí-
íîé è îïèñàííîé îêðóæíîñòåé

O
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C
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×åòûð¸õóãîëüíàÿ
ABCD — êâàäðàò;
O — òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ äèàãîíàëåé
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Øåñòèóãîëüíàÿ
ABCDEF — ïðàâèëüíûé øåñòèó-
ãîëüíèê;
O — òî÷êà ïåðåñå÷åíèÿ äèàãîíàëåé 
AD, BE è FC

SO — âûñîòà ïðàâèëüíîé ïèðàìèäû (SO 0 (ABC(( );
O — öåíòð îñíîâàíèÿ;
SM — àïîôåìà ïðàâèëüíîé ïèðàìèäû (SM 0 BC) (âûñîòà 
áîêîâîé ãðàíè)
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Ñâîéñòâà Ôîðìóëû

1. Áîêîâûå ð¸áðà ðàâíû,
îäèíàêîâî íàêëîíåíû
ê ïëîñêîñòè îñíîâàíèÿ.
SA � SB � SC � …; �SAO �
� �SBO � �SCO � … 
2. Áîêîâûå ãðàíè — ðàâ-
íûå äðóã äðóãó ðàâíîáå-
äðåííûå òðåóãîëüíèêè.
.ASB.. � .BSC � …
Àïîôåìû ðàâíû è íàêëî-
íåíû ê ïëîñêîñòè îñíîâà-
íèÿ ïîä îäíèì óãëîì

Ïëîùàäü áîêîâîé ïîâåðõ-
íîñòè
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φ
ãäå � — óãîë íàêëîíà áî-
êîâîé ãðàíè ê ïëîñêîñòè 
îñíîâàíèÿ, � � �SMO
Ïëîùàäü ïîëíîé ïîâåðõ-
íîñòè
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Îáú¸ì
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,

H � SO, H — âûñîòà ïè-
ðàìèäû

Положение высоты в некоторых видах пирамид
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1. Åñëè â ïèðàìèäå:
à) âñå áîêîâûå ð¸áðà ðàâíû

èëè 
á) âñå áîêîâûå ð¸áðà ñîñòàâëÿþò
îäèíàêîâûå óãëû ñ ïëîñêîñòüþ îñíî-
âàíèÿ

èëè 
â) áîêîâûå ð¸áðà ñîñòàâëÿþò îäèíà-
êîâûå óãëû ñ âûñîòîé ïèðàìèäû,
òî âûñîòà ïðîõîäèò ÷åðåç öåíòð
îêðóæíîñòè, îïèñàííîé îêîëî îñíî-
âàíèÿ

Ïðèìå÷àíèå: âûñîòà ïèðàìèäû ìîæåò ðàñïîëàãàòüñÿ âíóòðè 
ïèðàìèäû, íà áîêîâîé ãðàíè èëè âíå ïèðàìèäû, â çàâèñèìî-
ñòè îò ðàçìåùåíèÿ öåíòðà îïèñàííîé îêðóæíîñòè.
Îêîëî òàêîé ïèðàìèäû ìîæíî îïèñàòü êîíóñ
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2. Åñëè â ïèðàìèäå:
à) âñå äâóãðàííûå óãëû ïðè îñíîâà-
íèè ðàâíû 

èëè 
á) âñå âûñîòû áîêîâûõ ãðàíåé ðàâíû

èëè 
â) âûñîòà ñîñòàâëÿåò îäèíàêîâûå 
óãëû ñ ïëîñêîñòÿìè áîêîâûõ ãðàíåé,
òî âûñîòà ïðîõîäèò ÷åðåç öåíòð
îêðóæíîñòè, âïèñàííîé â îñíîâàíèå

Â òàêóþ ïèðàìèäó ìîæíî âïèñàòü êîíóñ.
Ïëîùàäü áîêîâîé ïîâåðõíîñòè ïèðàìèäû, â êîòîðîé âñå
äâóãðàííûå óãëû ïðè îñíîâàíèè ðàâíû ��, ìîæíî âû÷èñ-
ëÿòü ïî ôîðìóëå: 
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3. Åñëè îäíà áîêîâàÿ ãðàíü
ïèðàìèäû ïåðïåíäèêóëÿðíà 
ïëîñêîñòè îñíîâàíèÿ, òî âûñîòîé
ïèðàìèäû áóäåò âûñîòà ýòîé
ãðàíè.
Åñëè â SABC (SAC 0 (ABC(( )
è SO 0 AC (O � AC),
òî SO — âûñîòà ïèðàìèäû,
SO 0 (ABC(( )

S
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4. Åñëè äâå ñìåæíûå áîêîâûå ãðàíè 
ïåðïåíäèêóëÿðíû ïëîñêîñòè îñíîâà-
íèÿ, òî âûñîòîé ïèðàìèäû áóäåò èõ 
îáùåå áîêîâîå ðåáðî.
Åñëè (SAB) 0 (ABC(( ) è (SAC) 0 (ABC(( ),
òî SA — âûñîòà ïèðàìèäû
SA 0 (ABC(( )

Îêîí÷àíèå òàáëèöû
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Усечённая пирамида 
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Îáðàçîâàíèå óñå÷¸ííîé ïèðà-
ìèäû
Åñëè çàäàíà ïèðàìèäà SABC
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ýòà ïëîñêîñòü îòñåêàåò îò çà-
äàííîé ïèðàìèäû ïèðàìèäó
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Äðóãàÿ ÷àñòü çàäàííîé ïèðàìèäû — ìíîãîãðàííèê 
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Âûñîòîé óñå÷¸ííîé ïèðàìèäû 
íàçûâàåòñÿ ðàññòîÿíèå ìåæäó
ïëîñêîñòÿìè å¸ îñíîâàíèé.
A

1
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A
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Ïëîùàäü ïîâåðõíîñòè óñå÷¸í-
íîé ïèðàìèäû ðàâíà ñóììå
ïëîùàäåé îñíîâàíèé è áîêî-
âîé ïîâåðõíîñòè:

S
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Ïðàâèëüíàÿ óñå÷¸ííàÿ ïèðà-
ìèäà — óñå÷¸ííàÿ ïèðàìèäà, 
ÿâëÿþùàÿñÿ ÷àñòüþ ïðàâèëü-
íîé ïèðàìèäû.
Àïîôåìà — âûñîòà áîêîâîé
ãðàíè.
MN 0 AD è MN 0 A
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Ïëîùàäü áîêîâîé ïîâåðõíîñòè
ïðàâèëüíîé óñå÷¸ííîé ïèðàìèäû

S láîS ê

1

2 1 2( )P P+P1 2PP PP+PP ,

P
1
è P

2
— ïåðèìåòðû

îñíîâàíèé; 
l — àïîôåìà

S
S S

áîS ê = 1 2S SS
cos φ

,

S
1
è S

2
— ïëîùàäè îñíîâàíèé; 

� — óãîë íàêëîíà áîêîâîé 
ãðàíè ê áîëüøåìó îñíîâàíèþ

Сечения куба, призмы, пирамиды 

Ñåêóùàÿ ïëîñêîñòü ãåîìå-
òðè÷åñêîãî òåëà — ýòî ëþ-
áàÿ ïëîñêîñòü, ïî îáå ñòî-
ðîíû îò êîòîðîé — òî÷êè
äàííîãî òåëà.
Ñå÷åíèå ãåîìåòðè÷åñêîãî
òåëà — ôèãóðà, ñîñòàâëåí-
íàÿ îáùèìè òî÷êàìè ñå-
êóùåé ïëîñêîñòè è äàííî-
ãî òåëà

Ìåòîäû ïîñòðîåíèÿ 
ñå÷åíèé:
à) ìåòîä ñëåäîâ; 
á) ìåòîä âíóòðåííåãî ïðî-
åêòèðîâàíèÿ; 
â) ìåòîä ïåðåíîñà ñåêóùåé
ïëîñêîñòè

Ñåêóùàÿ ïëîñêîñòü ìîæåò
áûòü çàäàíà:
à) òðåìÿ òî÷êàìè, íå ëåæà-
ùèìè íà îäíîé ïðÿìîé;
á) ïðÿìîé è òî÷êîé, íå ëå-
æàùåé íà íåé;
â) äâóìÿ ïåðåñåêàþùèìèñÿ
ïðÿìûìè

Ìåòîä ñëåäîâ

1. Â ïëîñêîñòè íèæíåãî îñíîâàíèÿ (èíîãäà â íåêîòîðîé
äðóãîé) ïîñòðîèòü ñëåäû (ëèíèè è òî÷êè ïåðåñå÷åíèÿ ñå-
êóùåé ïëîñêîñòè).
2. Ñ ïîìîùüþ ýòèõ ñëåäîâ âûïîëíèòü ïîñòðîåíèå òî÷åê
ïåðåñå÷åíèÿ ñåêóùåé ïëîñêîñòè ñ ðåáðîì ìíîãîãðàííèêà
è ëèíèåé ïåðåñå÷åíèÿ ñåêóùåé ïëîñêîñòè ñ ãðàíÿìè ìíî-
ãîãðàííèêà


